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Listado 7
Funciones definidas por integrales
Calculo 111 (521227)

[EEN

. Calcular F'(x) usando la regla general de derivacion bajo el signo integral:
i) F()= [cost’dt ii) F(x) = [sin(xt)dt
1 X2

2. Sea h: IR — IR una funcién impar de clase C*. Probar que la funcion F:IR — IR

definida por F(x)= j[h(t +x)+h(t—x)]dt es constante.
1

Calcular |im I (3x—1)cos(tx)dx .

0

w

—xt

e
. Sea F(x) = dt
-(|)‘1+t2

N

, X>0

1) Justificar que F es dos veces derivable.
if) Calcular y simplificar la expresion siguiente: F"(x) + F(x)

X

-1
dt, eliminando el pardmetro t.

1
5. Hallar ¢ _[
0

dt
(2 —cost)?

»

. Sabiendo que J'

R —oost~ Tl ,Vx e JLo[. Calcular | _E[

0

. Sea F(x)zj'

0

~

. . Sin calcular la integral probar que F es continua sobre
+ X

el intervalo [1,o0].
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8. Sea F(x)= _[ Arctg L‘ldt . Calcular F'(x) para x > 0.
X

0
1 —x2(1+t2)

X 2
9. Para x >0 sean: F(x) :Ue‘tzdtJ y G(x) :Ieljdt'
+
0 0

i) Probar que F es derivable sobre [0,00] y que F'(x) = 2,/F(x) ™, ¥x & [0, 0] .
i) Probar que G esderivabley que G'(x) =-F'(x) ,Vx e [O,oo[.

iii) Probar que la funcién H :[0, [ — IR definida por: H(x)=F(x)+G(x) es
constante y ademas encontrarla.

iv) Calcular | =Ie‘t2dt.
0
10. Dada la funcion:  ¢(a) = _[e‘xz cos(ax)dx, Va € IR.
0
i) Probar que ¢(a) es derivable sobre IR.
ii) Mostrar que ¢ satisface la ecuacion diferencial: ¢'(a) = —%(zﬁ(a).
iii) Calcular ¢(a).

11. Demostrar que (Inx)"dx =(=1)"n12"*,

O ey

1
7x

> Y que la convergencia es uniforme.

12. i) Probar que '[e" cos(xt)dt =
5 1+X

3

ii) Deducir que je‘t ﬂnt@dt T
0
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