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1) Resuelva f.:(: 5% dx

(15 puntos)
Solucioén:
Recordemos que (5%)" = in(5) 5%, luego f5f’f dr = ﬁ 5"
Utilicemos integraci()n por partes.
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2) Calele [ 122~ 1] a2
~3
(15 puntos)

Solucioén:
En este ejercicio debemos analizar el argumento del valor absoluto.

Notemosquez2—1:0:>(Z_1)(Z+1):O:>{2—120 :{21:1
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z+1 — 0 + 2 +
(z—1)(z+1) | + 0 — 0 +




De la tabla anterior observamos que 2% — 1 es positivosi z< —16 z>1yes
negativosi —1<z<1

Otra forma de saber el comportamiento del argumento del valor absoluto es

resolver las inecuaciones 2> —1 >0y 22—1 <0, que conducen a los mismos
resultados de la tabla.
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3) Resuelva la EDO ¢’ = —re

1—: r2
(15 puntos)
Solucion:

y’:—lfﬂ—re"#fy’dr:f—lfrgdr—fre"dr

Para calcular fﬁ dr usemos la sustitucion V =1 + r2
V=1+r2=dV =2rdr=rdr=3%dV
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f1:r2d7“:§f7dV:§ln|V|=§ln|1+r2|:§ln(1+r2)

Por otro lado, para calcular la integral f re” dr usemos integracion por partes
p/ — er = p= er
g=r=4q¢ =1

fre"drzre”’—fe"dr:re”'—e"

Reemplazando lo anterior en fy’dr = fﬁ dr — fr e’ dr, se tiene
y(r) = %ln(l—i—rQ) —re'+e" +c¢ D



4) Obtenga el valor medio de la funcion f(t) = ¢ sen(2t) en el intervalo [0, ]
(15 puntos)

Solucién:

Recordemos que el valor medio de una funcion f(t) en el intervalo [a, b] es

b
fp'r'om — ﬁ L f(t) dt

Calculemos f t sen(2t) dt usando integracion por partes

P =sen(2t) = p= — 5 cos(2t)
g=t=4q¢ =1
f tsen(2t)dt = — %tcos(?t} + %fcos(Qt) dt = — %tcos(Qt) + %%sen(%) =

- %tcos(Zt) + isen(?t)

Luego
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j;Q tsen(2t)dt = | — %tcos(Qt) + isen(?t)]‘
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