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1) Resuelva   

 15 puntos
Solución:
Sea   
            

                

Usemos integración por partes para calcular la integral    

        

      

                   

Reemplazando este resultado en  se tiene

                                

2) Resuelva       

 15 puntos
Solución:

                  

                

Para  obtener la integral        consideremos la sustitución

      , de donde  . Luego,
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                  
 

 
 

Recordemos de la tabla de integrales básicas que          
y se tiene que

            

  
                  

    

Finalmente,

    
          ,

con    una constante real cualquiera.  

3) Calcule     ( Esta integral  representa el área      



 

encerrada por la circunferencia con centro en el origen y radio   de ecuación

       )
 15 puntos

Solución:
Si , entonces              

                       y
                   

 .
Luego

                    
 


     




  

                      
 

   

 
       

                     
 



  
 

           
 

 


Finalmente,

             



     

4) Calcule     
 



 

 15 puntos
Solución:
Sean   y  Como el grado de  es mayor             

que el grado de debemos dividir para obtener
 
   
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con  Observe que  representa el resto de la   

división y  representa el cuociente.

Calculemos el cociente y el resto.
           

    



    

De lo anterior concluimos que y       

Luego,   
   



   

        
      

 

                

Finalmente,

    
  

 

       ,

con    una constante real cualquiera.   


