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1) Resuelva la ecuación diferencial ordinaria        

 15 puntos
Solución:

                        
   



 
  

                           
 

 

con      

2) Determine si la integral      es convergente o no, y en caso de





 

 

serlo calcule su resultado
 15 puntos

Solución:

  
  

  

  
         

       

lim lim
  

 

 

      

    

Resolvamos la integral indefinida    




Sea   

       

       
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   





                  





Calculemos 





 

 







    




 


            

Calculemos lim
 





   

 

  lim lim
 




   

 

   


               

Calculemos ahora 





 

 







    




 


 

           

Ahora  calculemos    lim
 




  



  lim lim
 




      




                 

Luego

  
  

  

   

        



  

                 lim lim  

Finalmente,  la integral dada es convergente y además  





 

    

3)  Obtenga el área de la región acotada por las curvas      

     


 15 puntos
Solución:
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En primer lugar, obtengamos los puntos de intersección entre las curvas, entre
  y 

          


Observamos que

    

donde es el área de la región acotada por y   en el intervalo  

    
 y  es el área de la región acotada por y   en el intervalo

  
 

Luego

           
  
    

  

                
 

 
    

 

           
  

  

  

  

  
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                  
 

 

 

    
 

Finalmente,                    
   

4) Resuelva la integral    
 



     

 15 puntos
Solución:
Sea   

         

             


              


       

Luego,

  
 



  
 

            

 

            

  
  



  

                    

     





     





     





     


    




   




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Tenemos que                
   



  
   

                   
   



      

                                   


    
                             

                         
   

Finalmente,

 
 



      

                      
 
            


