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(1) Calcule:

+Ñ B  C  & œ ! Ð$ß %Ñla distancia  desde la recta   al punto  

,Ñ la pendiente de la recta perpendicular a aquella que une el origen con el

punto de intersección de  y   B  C  # œ ! #B  C œ &
(20 puntos)

Solución:

+Ñ P TSean   la recta  y   el punto dados. Luego

.ÐT ß PÑ œ œ œ œ œ œ $ #
k k k k k k k k

È È È È È
"Ð$Ñ"Ð%Ñ& $%& $* '

" " # # # #

'
# #

È ú

,ÑObtengamos, en primer lugar, el punto de intersección entre las rectas

dadas.

B  C œ  #
#B  C œ &

Sumando ambas ecuaciones:

$B œ $ Ê B œ "

De    se tiene que:  #B  C œ & C œ &  #B œ &  #Ð"Ñ œ &  # œ $

El punto de intersección es E œ Ð"ß $Ñ

La pendiente de la recta que pasa por y  es  Ð!ß !Ñ Ð"ß $Ñ 7 œ œ $$!
"!

Ahora  la pendiente de la recta perpendicular a la anterior es ß 8 œ  "
$ ú
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(2) justificando todas sus respuestasResponda V (Verdadero) o F (Falso), .

+Ñ W "  B  "  B X__ __ Si  representa el conjunto solución de y   F #

representa el conjunto solución de  entonces k kB  $ Ÿ "ß W  X œ ‘

Justificación:

Obtengamos :W
"  B  "  B Ê B  B  ! Ê BÐB  "Ñ  !# #

Puntos críticos:

B œ !
B  " œ ! Ê B œ  "
Tabla Francesa:

B   " B œ  "  "  B  ! B œ ! B  !
B   "  ! 
B  "  !  " 
BÐB  "Ñ  !  ! 

De la tabla se observa que W œ _ß  "  !ß _‘  ‘ 
Obtengamos :X
k kB  $ Ÿ " Ê B  $    " • B  $ Ÿ " Ê B    % • B Ÿ  #
Ê B − Ò  %ß  #Ó
Luego  X œ Ò  %ß  #Ó
Finalmente,     W  X œ Ð _ß  "  !ß _ Ñ  Ò  %ß  #Ó‘  ‘ 
œ _ß  "  !ß _ Á‘  ‘  ‘ ú

,Ñ B  ß B − ___ ___ para F # ¹ ¹1 B
/

#

‘

Justificación:

Tenemos que pero  no es menor que luego lo queB œ ! − ß ! œ ! œ !ß‘ # ¹ ¹1 !
/

#

se afirma es falso porque existe un valor real para el cual la inecuación no se

cumple.  ú

-Ñ Ð!ß "Ñß___ ___ La ecuación de la circunferencia que pasa por los puntos F

Ð!ß  "Ñ Ð"ß # Ñ #  y    tiene radio igual a  È
Justificación:

La ecuación de una circunferencia es

ÐB  2Ñ  ÐC  5Ñ œ <# # #

Para el punto se tiene:Ð!ß "Ñß

   Ð  2Ñ  Ð"  5Ñ œ < Ê 2  "  #5  5 œ < Ð"Ñ# # # # # #
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Para el punto se tiene:Ð!ß  "Ñß

   Ð  2Ñ  Ð  "  5Ñ œ < Ê 2  "  #5  5 œ < Ð#Ñ# # # # # #

Para el punto se tiene:Ð"ß # ÑßÈ

   Ð"  2Ñ  Ð #  5Ñ œ < Ê "  #2  2  #  # # 5  5 œ < Ð$Ñ# # # # # #È È

De Ð#Ñ  Ð"Ñ À %5 œ ! Ê 5 œ !

Reemplazando el resultado anterior en y  Ð"Ñß Ð#Ñ Ð$Ñ À

2  " œ < Ð%Ñ# #        

"  #2  2  # œ <# #

Luego:  2  " œ "  #2  2  # Ê #  #2 œ ! Ê 2 œ "# #

Reemplzando este resultado en se tiene que  de donde se concluyeÐ%Ñß < œ #ß#

que < œ # Á #È ú

.Ñ Ð+ß  +Ñß +___ ___ La recta que pasa por el punto con  una constante real, yF

es perpendicular a   es   $B  #C œ  "  %B  'C œ  "&+Þ
Justificación:

Determinemos la pendiente de  $B  #C œ  "

$B  #C œ  " Ê C œ Ê C œ  B  "$B $ "
# # #

Como la recta buscada esperpendicular a la anterior su pendiente será

7 œ  œ" #
$$

#

Por otro lado la recta pasa por el punto asíÐ+ß  +Ñß

C  + œ ÐB  +Ñ Ê $C  $+ œ #B  #+ Ê $C  #B œ  &+ Ê 'C  %B œ  "!+ Á#
$

 "&+ + Á !, para ú
(40 puntos)


