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(1) justificando todas sus respuestas Responda Verdadero (V) o Falso (F), .
+Ñ  "__ __ La inecuación  no tiene soluciones reales.F $B#

B "#

Justificación:
B œ " es un número real y además es solución de la inecuación porque
$B# $# &
B " Ð"Ñ " "" #

$Ð"Ñ#
# #œ œ œ œ #Þ&  "æ

,Ñ ß B Á !Þ ___ __ para V B B
/1

 ¸ ¸
Justificación:
Como  debemos analizar sólo dos casosB Á ! À
Caso Recuerde que y   " À B  ! Ð / ¸ #Þ(#  ! ¸ $Þ"% Ñ1

B  ! Ê ¸ ¸B B
/ /œ

B B B B
/ /1 1

 ¸ ¸ Ê Ê /B  B Ê /B  B  ! Ê Ð/  Ñ B  ! Ê B  !1 1 1 / !1

Por lo tanto la solución en este primer caso es W œ Ð!ß _Ñ"

Caso Recuerde que y   # À B  ! Ð / ¸ #Þ(#  ! ¸ $Þ"% Ñ1

B  ! Ê ¸ ¸B B
/ /œ 

B B B B
/ /1 1

  ¸ ¸ Ê Ê /B   B Ê /B  B  ! Ê Ð/  Ñ B  ! Ê1 1 1 / !1

B  !
Por lo tanto  la solución en este segundo caso es ß W œ Ð  _ß ! Ñ#

La solución final es W œ W  W œ Ð!ß _Ñ  Ð  _ß ! Ñ œ  Ö!×0 " # ‘

Lo anterior significa que  para À ß B Á !æB B
/1

 ¸ ¸
-Ñ C  #B œ  $C  & __ __ La distancia entre los puntos de intersección de las curvas F #

y es B  $C œ  % &Þ
Justificación:
De  se tiene que   B  $C œ  % À C œ   B Ð"Ñ% "

$ $
Reemplazando  en    ó en  se tieneÐ"Ñ C  #B œ  $C  & Ð %C  #B  & œ !Ñ À# #

%C  #B  & œ ! Ê   B  #B  & œ ! Ê #B  B  œ ! Ê# Ð"Ñ # #"' % % $"
$ $ $ $
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'B  %B  $" œ ! Ê
B œ œ œ ¸ #Þ'$

B œ œ œ ¸  "Þ*'

# "

#

Ú
ÛÜ

% "'(%%
"# "# '

% ('! # "*!

% "'(%%
"# "# '

% ('! # "*!

È È È
È È È

De Ð"Ñ À
C œ   B œ   œ ¸  #Þ#"

C œ   B œ   œ ¸  !Þ')

Ú
ÛÜ

" "

# #

% " % "
$ $ $ $ ' ")

# "*! #' "*!

% " % "
$ $ $ $ ' ")

# "*! #' "*!

È È
È È

Los puntos de intersección sonÀ

T œ ÐB ß C Ñ œ ß T œ ÐB ß C Ñ œ ß" " " # # #Š ‹ Š ‹# "*! #' "*! # "*! #' "*!
' ") ' ")

È È È È
y  

y la distancia entre ellos esÀ

.ÐT ß T Ñ œ  œ  œ ¸ %Þ)% Á &æ" #

# #ÊŠ ‹ Š ‹ É É# "*! # "*!
' ") * )" )"

"*! "*! "*!!È È

.Ñ %B  %C  $C  #B œ " Ð  "ß "Ñ "Þ __ __ La circunferencia posee centro y radio F # #

Justificación:
%B  %C  $C  #B œ " Ê Ð%B  #BÑ  Ð%C  $CÑ œ " Ê# # # #

%ÐB  BÑ  %ÐC  CÑ œ " Ê ÐB  BÑ  ÐC  CÑ œ Ê# # # #" $ " $ "
# % # % %

ÐB  Ñ  ÐC  Ñ œ   Ê ÐB  Ñ  ÐC  Ñ œ" $ " " * " $ #*
% ) % "' '% % ) '%

# # # #

El centro es y  el radio es  G œ  ß Á Ð  "ß "Ñ < œ œ ¸ !Þ'( Á "æŠ ‹ É" $ #*
% ) '% )

#*È

/Ñ EÐ'ß  (Ñß FÐ""ß  $Ñß GÐ"ß !Ñ__ __ El triángulo con vértices  es rectángulo.F
Justificación:

7 œ œ GE
!Ð(Ñ
"' &

(

7 œ œEF
$( %
""' &

Como  el ángulo  no es de 7 † 7 œ  œ  Á  " GEF *!GE EF
‰( % #)

& & #&

7 œ œEF
$( %
""' &

7 œ œ FG
!$ $
""" "!

Como  el ángulo no es de 7 † 7 œ  œ  Á  " EFG *!EF FG
‰% $ "#

& "! &!

7 œ œ FG
!$ $
""" "!
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7 œ œ GE
!( (
"' &

Como  el ángulo no es de 7 † 7 œ œ Á  " FGE *!FG GE
‰$ ( #"

"! & &!

De lo anterior concluimos que el triángulo no es rectángulo.æ

0Ñ B � B W œ ! ß "Ñ __ __ El conjunto solución de la inecuación  es  F È k k 
Justificación:
Para resolver la inecuación     debemos imponer la condición obligatoriaÈ k kB � B

B � ! porque la raíz de un número negativo no está permitida.
Usando la condición que se tieneB � ! ÀÈ k kB � B Ê B � B Ê B  B � ! Ê BÐ"  BÑ � !# #

Los puntos críticos son y   B œ ! B œ "Þ" #

La tabla asociada esÀ
B  B œ ! B œ B œ ! B œ !  B  B œ " B œ B œ " B  B œ "

B  !  " 
"  B  "  ! 

BÐ"  BÑ  !  ! 

" " " # # #

De la tabla se observa que el conjunto solución esÀ W œ ! ß " Á ! ß "Ñæ ‘ 
1Ñ $B œ C  __ __ La recta que pasa por los puntos de intersección de las curvas  yF # "

#
B  $C  #C œ % B  C œ !# #  es paralela a 
Justificación:
De   se tiene queB  $C  #C œ % À $B œ "#  'C  *C# # # #

Igualando la expresión anterior con   tenemos que$B œ C # "
#

"#  'C  *C œ C  Ê  *C  &C  œ ! Ê ")C  "!C  #$ œ ! Ê# # #" #$
# #Ú

ÛÜ
C œ œ ¸ "Þ%%

C œ œ ¸  !Þ)*

"

#

"! "!!"'&'
$' $'

"! "(&'

"! "!!"'&'
$' $'

"! "(&'

È È
È È

Observamos que si reemplazamos en   obtendremos raícesC ¸  !Þ)* $B œ C #
# "

#  
complejas, esto significa que el valor de no debe ser considerado.C#

Para    obtendremos dos valores de asociados, es decir, losC œ ¸ "Þ%% B"
"! "(&'

$'

È
puntos de intersección tendrán la forma y   luego laT œ ÐB ß C Ñ T œ ÐB ß C Ñß" " " # # "

pendiente de la recta que une los puntos de intersección será   que no7 œ œ !T T" #

C C
B B
" "

" #

coincide con la pendiente de la recta   que es La recta es   por loB  C œ !ß " Ð C œ BÑß
tanto  las rectas mencionadas no pueden ser paralelas.ß æ

 (42 puntos).
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(2) Dadas las curvas
+Ñ B  $C  " œ B  C #

,Ñ %B  %C  #C  "! œ ! # #

-Ñ #C  C  %B  (B œ '# #

3ÑGrafique todas las curvas en un mismo gráfico.
33Ñ -Ñ ÞObtenga los puntos de intersección de la curva    con los ejes coordenados

 (18 puntos).
Solución:
+Ñ B  $C  " œ B  C Ê ÐB  BÑ œ  %C  " Ê ÐB  Ñ œ  %C  "  Ê# # #" "

# %

ÐB  Ñ œ  %C  Ê ÐB  Ñ œ  % C " $ " $
# % # "'

# # Ð Ñ

Observamos que el vértice de la parábola está ubicado en y apunta hacia Ð Ñ" $
# "'ß 

abajo.

,Ñ %B  %C  #C  "! œ ! Ê %B  Ð%C  #CÑ œ "! Ê %B  %ÐC  CÑ œ "! Ê# # # # # # "
#

B  ÐC  CÑ œ Ê B  ÐC  Ñ œ  Ê B  ÐC  Ñ œ# # # # # #" "! " "! " " %"
# % % % "' % "'

La curva anterior es una circunferencia con centro en y  radioG œ Ð!ß Ñ"%

< œ ¸ "Þ'
È%"
%

-Ñ #C  C  %B  (B œ ' Ê Ð%B  (BÑ  Ð#C  CÑ œ ' Ê# # # #

% ÐB  BÑ  #ÐC  CÑ œ ' Ê % ÐB  Ñ  # ÐC  Ñ œ '  %Ð Ñ  #Ð Ñ Ê# # # # # #( " ( " ( "
% # ) % ) %

% ÐB  Ñ  # ÐC  Ñ œ '   Ê % ÐB  Ñ  # ÐC  Ñ œ Ê( " %* " ( " "%(
) % "' ) ) % "'

# # # #

ÐB Ñ ÐC Ñ ÐB Ñ ÐC Ñ ÐB Ñ ÐC Ñ"%(
"'

( " ( " ( "
) % ) % ) %

# # # # # #

" "
% #

" "%( " "%( "%( "%(
% "' # "' '% $#

 œ Ê  œ " Ê  œ "

Observamos que la curva anterior  es una elipse con centro en semiejeV œ ß  ßÐ Ñ( "
) %

mayor  y  semieje menor  + œ ¸ #Þ"% , œ ¸ "Þ&#É É"%( "%(
$# '%

3Ñ
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33Ñ -Ñ #C  C  %B  (B œ 'Calculemos los puntos de intersección de la curva # #

con los ejes coordenados.
Intersecciones con el eje B À
C œ ! Ê #Ð!Ñ  Ð!Ñ  %B  (B œ ' Ê %B  (B  ' œ ! Ê# # #

Ú
ÛÜ

B œ ¸ #Þ$)

B œ ¸  !Þ'$

"

#

( "%&
)

( "%&
)

È
È

Los puntos de intersección con el eje  son y   B À E œ ß ! F œ ß !Š ‹ Š ‹( "%& ( "%&
) )

È È

Intersecciones con el eje C À
B œ ! Ê #C  C  %Ð!Ñ  (Ð!Ñ œ ' Ê #C  C  ' œ ! Ê# # #

Ú
ÛÜ

C œ œ œ œ œ "Þ&

C œ œ œ  œ  #

"

#

" "%)
% % % #

" %* ' $

" "%)
% % %

" %* )

È È
È È

Los puntos de intersección con el eje  son y   C À G œ !ß H œ Ð!ß  #ÑúŠ ‹$#


