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Responda V (Verdadero) o F (Falso), justificando todas sus respuestas.

. 1 -1 0 0 -1 2
a)__F SIA:<{<1 0 ),(1 1)}>,entonces( 0 l)eA

Justificacion:
Veamos si existen escalares a; y a» tales que
a1(1 —1) +a2(0 0> _ ( -1 2> N
1 0 1 1 0 1
] = — 1
— o =2=>a1= —2
ar +as =0
Q9 = 1
De las dos primeras ecuaciones observamos que el sistema no posee solucion,
pues o no puede seriguala — 1y alavezseriguala — 2.

by__F Los vectores propios de ( 2

1 3 ) forman una base para Ms(R)

Justificacion:

Los vectores propios de una matriz de orden 2 son matrices de orden 2 x 1, por
lo que no pueden formar parte de una base de M5 (R), en donde existen sélo
matrices cuadradas de orden 2. |:|

c)__V Si A= (3 2), entonces %(A + AT) es ortogonal con %(A — AT)

Justificacion:



N

A= (2 a) = aaean=5((0)+ (5 5) =202 ")
A= (0 a)=tmn=3((0 )0 ) =20 ")

Calculemos el producto interno entre estas matrices, recién obtenidas.
<l( 2a b—l—c) l( 0 b—c)>_
2\ec+b 2d )'2\c—0 0 o
1 2a  b+c 0 b—c -
Z<(c+b 2d )’(c—b 0 )>_
1 0 c—>b 2a b+c
ZT”‘Z“Kb—c 0 )(c+b 2d )]:

K(c—b)(c-l—b) (b_c)(b+c))]
He+be—b+b—c=1(c +b)[] 0

Esto muestra que las matrices 3 (A + ATy %(A — AT son ortogonales. |:|

(c=b)(c+b)+(b—c)b+c)=

PN

1
1 Traza

d)__V__ {a,1,0] x [1,1, —1], <[2,1],[3, = 2] > -[3,a,1],[1, — 1, —a]} es

base de R?, para cada a € R

Justificacion:

Sea B = {[a,1,0] x [1,1, 1], <[2,1],[3, = 2] > -[3,a,1],[1, — 1, —a]}

Tenemos que dim(R?) = 3 = #(B). Falta probar que B es L.i.

[a,1,0] x [1,1, —1] ; 0 }:[—l,a,a—l]
-1

<[2,1],[3, = 2] > -[3,a,1] =(6—2)-[3,a,1] =4-[3,a,1] = [12,4a,4]

Calculemos la determinante de los vectores de B dispuestos como filas

| —1 a a—1 ‘

|12 4o 4 |=4a’+4a— 120+ 12— 40’ + 4da — 4+ 12a* =

|1 -1 —a|

— Q .
‘—‘HP—‘Q.

120 —4a+8=0=3a>—a+2=0=a= "Y1 cC
Esto muestra que no importando el valor de a, la determinante siempre sera
distinta de cero, es decir, B es base de R? paracadaacR |:|

(60 puntos)



