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1) Responda V (Verdadero) o F (Falso), justificando todas sus respuestas.

1 0 -1
a)__F __SiA=| 0 -1 1 |,entoncestraza((AT-A)~1) =17
—1 1 1
Justificacion:
1 0 —1 1 0 -1 2 -1 -2
B=A"T-A=] 0 -1 1 0o -1 1 |=|-1 2 0
—1 1 1 —1 1 1 -2 0 3

Calculemos | B | para saber si B posee inversa.
2 -1 -
—1 2 0
-2 0 3

2

I
|:12+0+0—8—0—3:17é0
I

Esto muestra que B! existe.

Calculemos B~! usando operaciones elementales.

2 1 -2 | 100 -1 2 0 | 010
-1 2 0 | 010 —="]2 —1 —21]100
-2 0 3 | 001 -2 0 3 | 001
-1 2 0 | 0 1 0
— B+ Fi(=2)+F | 3 —2 ] 1 2 0 —y Fi(=1); F(1/3)
0 -4 3 | 0 —21
1 -2 0 | 0 =10
0 1 —2/3 | 1/3 2/3 0| — PAO+H
0 -4 3 | 0 -21



(1 -2 0 | 0 -1 0]

0 1 —2/3 | 1/3 2/3 0| — B®)

0o 0 1/3 | 4/3 2/3 1]

(1 -2 0 | 0 -1 0]

0 1 —2/3 | 1/3 2/3 0| — BEH+A

0 1 | 4 2 3]

[1 -2 0 ] 0 —1 0 1 00 | 6 3 4
0 1 0] 3 2 2/=P@A|g 1 0| 3 2 2
0 0 1] 4 2 3 001 1] 42 3

6
Luego, B! = (AT - A)"1 = |3
4
Traza(B) =6+2+3=11#7 D

b) __V___ Si Ae M,(R)es invertible, entonces | Adj(A)| = | A|"""
Justificacion:
Sabemos que si A € M,,(R)es invertible, entonces A~! = ﬁAdj(A)

AT = S Ad(A) = Adj(A) = |A| AT = | Adj(A) | = || AJAT | =

[ Adj(A)| = | A" AT = | Adj(A) | = | A" o = | Adj(4)] = [A" [

2 —1 2 1
1 2 3 -2

c) __V__ det 1 -1 1 1 =16
1 1 —1 2

Justificacion:
Calculemos la determinante usando la definicion. Usaremos la fila i = 3

4
| A| =" asjcs3j = azics1 + azacs2 + a33C33 + A34C34 = — €31 — C32 + C33 — C34
j=1
-1 2 1|
031:(—1)3+1| 9 3 —2|=—6—4—2—3+2—8:—21
1 -1 2
2 2 1 i
C32=(—1)3+2‘1 3 —2‘:—(12—4—1—3—4—4):4
-1 2



2 -1 1
c3= (=131 2 —2/=84241-2+4+442=15
1 1 2
-1 2
i=(—1P%1 2 3 |=-(-4-3+2-4-6-1)=16
1 1 -1
|A|: = —631—C32+033—634:21—4—|—15—16:16D

d) __V___ La suma de dos matrices simétricas de orden 3 es siempre
simétrica.

Justificacion:

Sabemos que : (A+ B)T = AT + BT

Como Ay B son simétricas, AT = Ay B’ = B.Luego

(A+ B! =AT+B"=A+B

Esto muestra que la suma de matrices, del mismo orden, simétricas es
simétrica

(40 puntos)
2) Dadas las ecuaciones
2 —y+2=1
r+y+2=0
3r — 32 =6
a) Escriba el sistema en forma matricial
b) Calcule el determinante de la matriz de coeficientes
c¢) Resuelva el sistema usando el método de Cramer
(15 puntos)
Solucién:
EUEATANA
a){1 1 1 y =100
s 0 —3)\:) \o)

2 -1 1 |
b)|A|:| 11 {:—6—3+0—3—0—3:—15|:|

E —3|

1 -1 1
0 1 1
) == 6 815 i —3-640-6-0-0 _
2 1 1
10 1

vy =y = 3 25 3 _ 0434601243 _



0 g
P LA S 12+0+_0153 046 _ _ 4
T 1
x=\1y | = 0 D
z -1
1
3)Si R = | — 1|, entonces calcule, si existe, R-R”
1
(05 puntos)
Solucion:
1 1 -1 1
R-R"=|-1([1 -1 1]=|-1 1 -—1|[]
1 1 -1 1



