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GP3       DERIVADAS

Teoría

  23 La denotada  y que sederivada de una función  en un número    

lee "  prima en " es  

  


lim




si el límite existe.

La expresión anterior se puede escribir también

  


lim




Notemos que  es un número real. 

  24 La , denotada está dada porfunción derivada de    

  


lim




  25 Otras notaciones para la derivada de  son 

             
  

  


bajo el supuesto de que   

Por otro lado

       
  
 

  26 Una función  es   si  existe. La función es    derivable en derivable

en un intervalo abierto   ó  ó ó  si es         
derivable en cada punto o número del intervalo.

  27 Si la derivada  existe, entonces  es continua en      
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  28 Si existe, entonces la  a  la curva de ecuación  recta tangente
       en    es

        

Si existe y además  , entonces la   a  la curva de       recta normal
ecuación   en    es     

       
 

  29 Fórmulas de derivación.
Suponga en lo que sigue que  y  son funciones derivables y que  es  
constante.

          Si  es una función constante es decir entonces 

              

        

         

          

           

         

          

          

        


               

          






        

 

         

 

        

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         


        

   

         

   

                 


 

                


 

          

                    


 

          
 

    



   

 

  30  Regla de la cadena.
Si las derivadas y   existen, y  es la función         

compuesta definida por  entonces   existe  y está dada    

por

          

Usando la notación de Leibniz, si    y    son funciones     
derivables, entonces

      
  



Para derivar una función compuesta debemos derivar la función externa 
evaluada en la función interna  por la derivada de la función interna  

  31 Derivación implícita.
Algunas funciones son definidas implícitamente por una ecuación que
relaciona las variables dependiente e independiente, para tales funciones es
posible usar derivación implícita para obtener la derivada de la variable
dependiente con respecto a la independiente. Para logar tal objetivo se
derivan, usando la regla de la cadena, ambos miembros de la ecuación que
define la relación funcional, despejando finalmente la derivada.

La derivación implícita se usa preferentemente cuando es difícil o imposible
despejar la variable dependiente habitualmente  en términos de la 
variable independiente habitualmente . 
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  32 Derivadas de orden superior.

Es posible derivar la función derivada, es decir, calcular llamada la   


segunda derivada de  y denotada  ó   ó           






Notemos que  son sólo notaciones para representar la segunda y    




  
derivada.

De modo similar a lo señalado se puede calcular la derivada de la segunda
derivada, la derivada de la tercera derivada,  y así sucesivamente,
obteniéndose derivadas llamadas de orden superior.


