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1. Estudie la continuidad de la siguiente función:

f(x) =

�
2x+ 3 si x � 2
x� 5 si x > 2

Solución:

l��m
x!2+

f(x) = l��m
x!2+

x� 5 = 2� 5 = �3

l��m
x!2�

f(x) = l��m
x!2�

2x+ 3 = 2 � 2 + 3 = 7

f(2) = 2 � 2 + 3 = 7
Como l��m

x!2+
f(x) 6= l��m

x!2�
f(x) = l��m

x!2�
f(x), entonces f(x) no es continua en x = 2.

2. Determinar las asintotas de

f(x) =
x2 � 5x+ 1
7� x

Solución:

Dom(f) = fx 2 R : x 6= 7g
Así, la recta de ecuación x = 7 es una posible asintota vertical

Asintotas Verticales

a) l��m
x!7+

f(x) = l��m
x!7+

x2 � 5x+ 1
7� x

Como l��m
x!7+

x2 � 5x+ 1 = 15 y l��m
x!7+

7� x = 0�

Así, l��m
x!7+

x2 � 5x+ 1
7� x = �1

b) l��m
x!7�

f(x) = l��m
x!7�

x2 � 5x+ 1
7� x

Como l��m
x!7�

x2 � 5x+ 1 = 15 y l��m
x!7�

7� x = 0+

Así, l��m
x!7�

x2 � 5x+ 1
7� x = +1

Así, la recta de ecuación x = 7 es Asíntota Vertical de f(x)



Asintotas Horizontales

a) l��m
x!+1

f(x) = l��m
x!+1

x2 � 5x+ 1
7� x = �1

Pues l��m
x!+1

x2� 5x+1 = +1 y l��m
x!+1

7� x = �1, pero el grado del polinomio del
numerador es mayor que el grado del polinomio del denominador.

b) l��m
x!�1

f(x) = l��m
x!�1

x2 � 5x+ 1
7� x = +1

Pues l��m
x!�1

x2� 5x+1 = +1 y l��m
x!�1

7� x = +1, pero el grado del polinomio del
numerador es mayor que el grado del polinomio del denominador.
Luego, no existen Asíntotas Horizontales

Asintotas Oblicuas

a) m = l��m
x!1

f(x)

x
= l��m

x!1

x2 � 5x+ 1
7� x
x

= l��m
x!1

x2 � 5x+ 1
7x� x2 = �1

b) b = l��m
x!1

[f(x)�mx] = l��m
x!1

�
x2 � 5x+ 1
7� x � (�x)

�
= l��m

x!1

x2 � 5x+ 1 + x(7� x)
7� x

= l��m
x!1

x2 � 5x+ 1 + 7x� x2
7� x = l��m

x!1

2x+ 1

7� x = �2
Luego, la recta de ecuación y = �x� 2 es una asíntota oblicua de f(x)

Intersección con el eje y:

f(0) =
02 � 5 � 0 + 1

7� 0 =
1

7

Intersecciones con el eje x:

y = f(x) = 0, x2 � 5x+ 1
7� x = 0) x2 � 5x+ 1 = 0

Para encontrar los valores de x utilizaremos:

x =
�b�

p
b2 � 4ac
2a

=
�(�5)�

p
(�5)2 � 4 � 1 � 1
2 � 1

=
5�

p
25� 4
2

=
5�

p
21

2

Así,
x1 =

5 +
p
21

2
� 4; 79

x2 =
5�

p
21

2
� 0; 21



Así, una grá�ca de f con sus asíntotas es:
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3. Determinar las asíntotas de:
f(x) =

1

x� 2 � 3

Solución:

Dom(f) = fx 2 R : x 6= 2g
Así, la recta de ecuación x = 2 es una posible asíntota vertical

Asíntotas Verticales

a) l��m
x!2+

f(x) = l��m
x!2+

1

x� 2 � 3

Como l��m
x!2+

x� 2 = 0+

Así, l��m
x!2+

1

x� 2 � 3 = +1

b) l��m
x!2�

f(x) = l��m
x!2�

1

x� 2 � 3

Como l��m
x!2�

x� 2 = 0�

Así, l��m
x!2�

1

x� 2 � 3 = �1

Así, la recta de ecuación x = 2 es Asíntota Vertical de f(x)

Asíntotas Horizontales

a) l��m
x!+1

f(x) = l��m
x!+1

1

x� 2 � 3
Como l��m

x!+1
x� 2 = +1

Entonces, l��m
x!+1

1

x� 2 � 3 = 0� 3 = �3

b) l��m
x!+1

f(x) = l��m
x!+1

1

x� 2 � 3
Como l��m

x!�1
x� 2 = �1

Entonces, l��m
x!�1

1

x� 2 � 3 = 0� 3 = �3

Así, la recta de ecuación y = �3 es Asíntota Horizontal de f(x)

Asíntotas Oblicuas: Dado que existen Asíntotas Verticales y Horizontales, no existen
asíntotas oblicuas (si se intentarán calcular, se llegaría a la asíntota y = �3)

Intersección con el eje y:

f(0) =
1

0� 2 � 3 = �
7

2



Intersección con el eje x:

y = f(x) = 0

, 1

x� 2 � 3 = 0

, 1

x� 2 = 3

, 1 = 3(x� 2)

, x =
7

3
Así, una grá�ca de f con sus asíntotas es:
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